Kurven Aufgabe 119
4x2
foy = -------
1-x2

Quotientenregel erste Ableitung:

u=4x2,u = 8x

v=1-x2 v =-2x
8x * (1 - x2) - (-2x) * 4x2 8x - 8x3 + 8x3 8x
f'(X) — L L) = e —————— = e -
(1-x2)2 (1 -x2)2 (1-x2)2

Quotientenregel zweite Ableitung:
u=28x,u =8

v = (1-x2)2

Kettenregel:
vi=2*(-2x) * (1 - x2) = -4x * (1 - x2)

8 * (1-x2)2-(-4x)(1-x2) *8x

Zur Beurteilung, ob f"'xy # 0 : (Begrundung siehe Aufgabe 105)

u=24x2 + 8, u' = 48x

f'x) = === = —mmmmmee istimmer # O firallex # 0, 1, -1

Polstellen, Nenner = O:
1-x2=0|+x?
x2 =1|v

X1,2 = 1



Nenner = 0 und Zahler =4 * £12 =4 # 0
--> senkrechte Asymptote bei x = 1 und x = -1
Definitionsbereich: - 00 < x <

Waagerechte Asymptote:

4
fo) =4x2:1-%x2 = -4 4+ --------
-(4x2 - 4) 1-x2
4
4
"4+ e geht gegen -4 flr x --> + o0
1-x2

Wertebereich: =00 < f(x) < -4, 0 = f(x) < 00 (siehe Asymptoten und
Extrempunkte)

Symmetrie zur y-Achse bzw. zum Punkt (0|0):

--> keine Punktsymmetrie

Nullstellen:
f(x) =0
4x2
________ =0 |*(1 - x?)
1-x2
4x2 =0 | :4
x2=0|v
X1,2 = 0 --> BerUhrpunkt N1,2(0]|0)

Schnittpunkt mit der y-Achse:



Sy(0]0)
Extrempunkte:

floy = 0

___________ = 0 |*(1 - x2)2

Xx=0; foy=0

240+ 8

--> Tiefpunkt (0]0)

Wendepunkte:

' =0

24x3 + 8

___________ - 0 |*(1 - X2)3
(1-x2)3

24x2+8 =0 -8
24x2 = -8 | :24
x2 = -1/3 |v --> keine Lésung --> keine Wendepunkte

Graph:






