Extrem Aufgabe 63

Wie lang ist die Kathete b des in den Halbkreis mit dem Radius r
eingefligten rechtwinkligen Dreiecks, wenn dessen Flache A maximal sein
soll?

Zielfunktion:
2 *r*h
A= - =r *h
2

A2 = r2 X h2

Nebenbedingung:

Hohensatz:

h2 = (2r - x) * x = 2rx - x2 0<x<2r
In die Zielfunktion eingesetzt:

A2y = r2 * (2rx - x2) = 2r3x - r2x2
A2'(x) = 2r3 - 2r2x

2r3 - 2r2x =0 |:r2

2r - 2x = 0 |+2x

2X =2r | :2

X=r-->h-=r

A2'"y = -2r2 < 0 --> Maximum



Satz von Pythagoras im Dreieck ABC:
b2 =r2+r2=2r2|v

b=r*wv2

A2y = r2 *¥ r2 = ré

A = r2 absolutes Maximum, weil
A2y = 02 * (2r * 0 - 02)
Aoy=0<r2

A2or) = 2r3 * 2r - r2 * (2r)2

Aern=0<r2



